
II Олiмпiада геометричної творчостi
iменi В. А. Ясiнського

Змагання iз розв’язування геометричних задач
8 9 класи

Задача 1. Точки A, B i C так розташованi на прямiй, що CA = AB. Ква-
драт ABDE i рiвностороннiй трикутник C FA побудували в однiй пiвплощинi
вiдносно прямої CB. Знайдiть гострий кут мiж прямими C E i BF .

Задача 2. Розглянемо паралелограм ABC D, для якого точка M середи-
на сторони C D лежить на бiсектрисi кута ∠BAD. Доведiть, що ∠AMB =
90◦.

Задача 3. В трикутнику ABC ∠B = 2∠C , AD висота, M середина
сторони BC . Доведiть, що AB = 2DM .

Задача 4. В чотирикутнику ABC D довжини сторiн AB i BC дорiвнюють 1,
∠B = 100◦, ∠D = 130◦. Знайдiть довжину BD.

Задача 5. В трапецiї ABC D (AD ‖ BC) точка M лежить на сторонi C D,
причому C M : M D = 2 : 3, AB = AD, BC : AD = 1 : 3. Доведiть, що BD ⊥ AM .

Задача 6. У чотирикутнику ABC D точки E, F i K середини сторiн AB,
BC , AD вiдповiдно. Вiдомо, що KE ⊥ AB, KF ⊥ BC , а кут ∠ABC = 118◦.
Знайдiть ∠AC D (у градусах).
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II Олiмпiада геометричної творчостi
iменi В. А. Ясiнського

Змагання iз розв’язування геометричних задач
8 9 класи (поглиблене вивчення математики)

Задача 1. Точки A, B i C так розташованi на прямiй, що CA = AB. Ква-
драт ABDE i рiвностороннiй трикутник C FA побудували в однiй пiвплощинi
вiдносно прямої CB. Знайдiть гострий кут мiж прямими C E i BF .

Задача 2. В трикутнику ABC ∠B = 2∠C , AD висота, M середина
сторони BC . Доведiть, що AB = 2DM .

Задача 3. Побудуйте трикутник ABC за висотою та бiсектрисою кута
A, якщо вiдомо, що мiж сторонами трикутника ABC виконується рiвнiсть
2BC = AB + AC .

Задача 4. Нехай точка Ia центр зовнiвписаного кола трикутника ABC ,
яке дотикається до сторони BC . Нехай W точка перетину бiсектриси
кута ∠A трикутника ABC з описаним навколо нього колом. Перпендикуляр,
опущений з точки W на пряму AB, перетинає описане навколо трикутника
ABC коло в точцi P. Доведiть, що якщо точки B, P, Ia лежать на однiй прямiй,
то трикутник ABC рiвнобедрений.

Задача 5. Точка M лежить всерединi ромба ABC D. Вiдомо, що ∠DAB =
110◦, ∠AM D = 80◦, ∠BMC = 100◦. Чому може дорiвнювати величина кута
AMB?

Задача 6. Дано трикутник ABC , в якому AB = BC . Точка O центр опи-
саного кола, точка I центр вписаного кола трикутника. Точка D лежить
на сторонi BC , причому прямi DI та AB паралельнi. Доведiть, що прямi DO i
C I перпендикулярнi.
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II Олiмпiада геометричної творчостi
iменi В. А. Ясiнського

Змагання iз розв’язування геометричних задач
10 11 класи

Задача 1. У трикутнику ABC провели висоту AD, M середина сторони
BC . Вiдомо, що ∠BAD = ∠DAM = ∠MAC . Знайдiть величини кутiв трику-
тника ABC .

Задача 2. Нехай P точка перетину дiагоналей опуклого чотирикутника
ABC D. Вiдомо, що площi трикутникiв ABC , BC D i DAP дорiвнюють вiдповiд-
но 8 см2, 9 см2 i 10 см2. Знайдiть площу чотирикутника ABC D.

Задача 3. У тетраедрi SABC точки E, F , K , L вiдповiдно середини ребер
SA, BC , AC , SB. Довжини вiдрiзкiв EF i K L вiдповiдно дорiвнюють 11 см i
13 см, а довжина ребра AB 18 см. Знайдiть довжину ребра SC тетраедра.

Задача 4. Дано гострокутний трикутник ABC . Пряма, яка паралельна BC ,
перетинає сторони AB i AC в точках M i P вiдповiдно. При якому розташу-
ваннi точок M i P радiус кола, описаного навколо трикутника BM P, буде
найменшим?

Задача 5. В трапецiї ABC D (AD ‖ BC) точка M лежить на сторонi C D,
причому C M : M D = 2 : 3, AB = AD, BC : AD = 1 : 3. Доведiть, що BD ⊥ AM .

Задача 6. AH висота гострокутного трикутника ABC , K i L основи
перпендикулярiв, опущених вiдповiдно на сторони AB i AC з точки H. Дове-
дiть, що кути BKC i BLC рiвнi.
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II Олiмпiада геометричної творчостi
iменi В. А. Ясiнського

Змагання iз розв’язування геометричних задач
10 11 класи (поглиблене вивчення математики)

Задача 1. У тетраедрi SABC точки E, F , K , L вiдповiдно середини ребер
SA, BC , AC , SB. Довжини вiдрiзкiв EF i K L вiдповiдно дорiвнюють 11 см i
13 см, а довжина ребра AB 18 см. Знайдiть довжину ребра SC тетраедра.

Задача 2. Дано гострокутний трикутник ABC . Пряма, яка паралельна BC ,
перетинає сторони AB i AC в точках M i P вiдповiдно. При якому розташу-
ваннi точок M i P радiус кола, описаного навколо трикутника BM P, буде
найменшим?

Задача 3. Точка O центр описаного колаω рiвнобедреного трикутника
ABC (AB = AC). Бiсектриса кута C перетинаєω в точцi W . Точка Q центр
описаного кола трикутника OW B. Вiдновiть трикутник ABC за точками Q,
W , B.

Задача 4. Нехай точка Ia центр зовнiвписаного кола трикутника ABC ,
яке дотикається до сторони BC . Нехай W точка перетину бiсектриси
кута ∠A трикутника ABC з описаним навколо нього колом. Перпендикуляр,
опущений з точки W на пряму AB, перетинає описане навколо трикутника
ABC коло в точцi P. Доведiть, що якщо точки B, P, Ia лежать на однiй прямiй,
то трикутник ABC рiвнобедрений.

Задача 5. Вписане коло трикутника ABC дотикається до його сторiн AB,
BC , CA вiдповiдно в точках K , N , M . Вiдомо, що ∠AN M = ∠CKM . Доведiть,
що трикутник ABC рiвнобедрений.

Задача 6. Нехай O та I вiдповiдно центри описаного та вписаного кiл
гострокутного трикутника ABC . Вiдомо, що пряма OI паралельна до сторо-
ни BC цього трикутника. Пряма M I , де M середина BC , перетинає висоту
AH в точцi T . Знайдiть довжину вiдрiзка I T , якщо радiус кола, вписаного в
трикутник ABC , дорiвнює r.
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