
IX Олімпіада геометричної творчості імені В. А. Ясінського (2026)

8–9 КЛАСИ

1. (5 балів) На рисунку зображено трикутник, верши-
ни якого знаходяться у центрах одиничних клітинок ко-
ординатної сітки. Знайдіть площу цього трикутника.

Розв’язання.
Змістимо трикутник на пів клітинки по горизонталі і

пів клітинки по вектикалі так, щоб його вершини потра-
пили у вузли координатної сітки (див. рис.). Зрозуміло,
що при такому перетворенні його площа не зміниться.
Площа трикутника може бути обчислена, наприклад, ось
так: якщо від площі прямокутника зі сторонами 5 та 4,
який містить одержаний трикутник, відняти площі трьох
прямокутних трикутників з катетами 2 і 3, 1 і 5, 3 і 4:
20 − 3 − 2,5 − 6 = 8,5 (кв. од.).

Відповідь. 8,5 кв. од.

2. (5 балів) Три квадрати з площами 4, 36 та 9 впи-
сано у трикутник 𝐴𝐵𝐶 так, як показано на рисунку.
Чому дорівнює висота цього трикутника, яку опуще-
но з вершини 𝐴?

𝐴

𝐵 𝐶
Розв’язання. Нехай 𝐾𝐿𝑀𝑁 , 𝑁𝑃𝑄𝑅 , 𝑅𝑆𝑇𝑈 — задані квадрати з площами

відповідно 4, 36 та 9 кв. од. (див. рис.) і нехай 𝐴𝐷 — шукана висота трику-
тника.

Оскільки 𝐾𝐿 = 𝐿𝑀 = 2, 𝑁𝑃 = 6, то 𝑃𝑀 = 6 − 2 = 4. З подібності трику-
тників 𝐵𝐾𝐿 та 𝐿𝑀𝑃 випливає, що 𝐵𝐾 = 1.
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𝐴

𝐵 𝐶𝐷𝐾

𝐿 𝑀

𝑁

𝑃 𝑄

𝑅

𝑆 𝑇

𝑈

Оскільки 𝑈𝑇 = 𝑆𝑇 = 3, 𝑅𝑄 = 6, то 𝑆𝑄 = 6 − 3 = 3. Тоді трикутники 𝑄𝑆𝑇
та 𝑇𝑈𝐶 рівні за двома катетами і 𝑈𝐶 = 3. Більше того, ∠𝐶 = 45∘.

Нехай 𝑁𝐷 = 𝑥, тоді 𝐷𝑅 = 6 − 𝑥. З подібності трикутників 𝐵𝐷𝐴 і 𝐵𝐾𝐿
випливає, що 𝐴𝐷 = 2𝐵𝐷 = 2(1 + 2 + 𝑥) = 6 + 2𝑥. З іншого боку, так як
трикутник 𝐴𝐷𝐶 рівнобедрений, то 𝐴𝐷 = 𝐷𝐶 = (6− 𝑥) + 3+ 3 = 12− 𝑥. Тоді

6 + 2𝑥 = 12 − 𝑥,

звідки 𝑥 = 2, а 𝐴𝐷 = 12 − 𝑥 = 12 − 2 = 10.
Відповідь. 10.
3. (7 балів) Два рівносторонніх трикутники з периметра-

ми 15 см і 12 см розташовані так, що їх сторони відповід-
но паралельні (див. рисунок). Знайдіть периметр виділеного
шестикутника.

Розв’язання. Трикутники, що утворилися зовні шестикутника, є рівносто-
ронніми, бо у кожного з них будь-який їх кут дорівнює (це випливає із того,
що задані трикутники мають лише такі кути і з рівності відповідних кутів
при паралельних прямих). Тоді, довжина ламаної, що складається із трьох
сусідніх сторін шестикутника дорівнює стороні одного із даних трикутників,
а довжина ламаної, що залишилася, — довжині сторони другого. Таким чи-
ном, периметр шестикутника дорівнює 12

3 + 15
3 = 9 (см).

Відповідь. 9 см.
4. (7 балів) В трапеції 𝐴𝐵𝐶𝐷 з основами 𝐴𝐵 і 𝐶𝐷 бісектриса кута 𝐵 пере-

тинає відрізок 𝐴𝐷 в точці 𝑀 . Відомо, що 𝐴𝐵 = 4, 𝐵𝐶 = 9 і 𝐶𝐷 = 3. В якому
відношенні точка 𝑀 ділить відрізок 𝐴𝐷?

Розв’язання. Відповідь. 𝐷𝑀 ∶ 𝑀𝐴 = 3 ∶ 2.
Продовжимо 𝐵𝑀 до перетину з прямою 𝐶𝐷 у точці 𝐹. Тоді ∠𝐶𝐵𝐹 = ∠𝐹𝐵𝐴,

бо 𝐵𝑀 — бісектриса кута 𝐵 трапеції. Далі, ∠𝐹𝐵𝐴 = ∠𝐵𝐹𝐶 як внутрішні
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різносторонні, а тому ∠𝐶𝐵𝐹 = ∠𝐵𝐹𝐶 і трикутник 𝐵𝐶𝐹 — рівнобедрений.
Тоді 𝐶𝐹 = 𝐶𝐵 = 9, 𝐷𝐹 = 6. Трикутники 𝐹𝑀𝐷 і 𝐵𝑀𝐴 — подібні (за двома
кутами). Отже, їх відповідні сторони пропорційні: 𝐷𝑀 ∶ 𝑀𝐴 = 𝐷𝐹 ∶ 𝐴𝐵 =
6 ∶ 4 = 3 ∶ 2, що і треба було знайти.

5. (9 балів) В опуклому чотирикутнику
𝐴𝐵𝐶𝐷 виконуються рівності ∠𝐵 = ∠𝐶 і 𝐶𝐷 =
2𝐴𝐵. На стороні 𝐵𝐶 відмітили таку точку 𝑀 ,
що ∠𝐵𝐴𝑀 = ∠𝐶𝐷𝐴. Доведіть, що 𝐴𝑀 = 𝐴𝐷.

𝐴

𝐵 𝐶

𝐷

𝑀

Розв’язання. Нехай 𝐾 — точка перетину прямих 𝐴𝐷 і 𝐵𝐶 (вона існує, адже
в іншому випадку чотирикутник 𝐴𝐵𝐶𝐷 мав би бути рівнобедреною трапе-
цією з 𝐴𝐵 = 𝐶𝐷, що протирічить умові).

𝐴

𝐵 𝐶

𝐷

𝑀𝐾

Трикутники 𝐵𝐴𝑀 і 𝐶𝐷𝐾 подібні за двома кутами. Тоді, по-перше,∠𝐵𝑀𝐴 =
∠𝐶𝐾𝐷, і, по-друге, 𝐴𝑀 ∶ 𝐷𝐾 = 𝐵𝐴 ∶ 𝐶𝐷 = 1 ∶ 2. Значить, трикутник 𝐾𝐴𝑀 —
рівнобедрений, 𝐴𝑀 = 𝐴𝐾 . Це означає, що 𝐾𝐴 = 𝐴𝐷 = 𝐴𝑀 , що і потрібно
було довести.

6. (9 балів) В гострокутному трикутнику 𝐴𝐵𝐶 провели висоти 𝐴𝐾 і 𝐶𝐻 ,
та бісектрису 𝐵𝐿. Відомо, що 𝐴𝐻 = 𝐵𝐶 . Доведіть, що пряма, яка проходить
через 𝐻 і паралельна до 𝐵𝐶 , проходить через точку перетину 𝐴𝐾 і 𝐵𝐿.
Розв’язання. Зробимо рисунок, що відповідає умові задачі.

𝐴 𝐵

𝐶

𝐾

𝐻

𝐿 𝐸
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Нехай 𝐸 — точка перетину 𝐴𝐾 і 𝐵𝐿. Потрібно довести, що 𝐻𝐸 ∥ 𝐵𝐶 . За-
стосуємо реверсний метод розв’язування.

Нехай пряма, яка проходить через точку 𝐻 і паралельна до 𝐵𝐶 , перетинає
𝐴𝐾 в точці 𝐹. Доведемо, що 𝐵𝐹 — бісектриса кута ∠𝐵, тобто що ∠𝐴𝐵𝐹 =
∠𝐶𝐵𝐹.

𝐴 𝐵

𝐶

𝐾

𝐻

𝐹

Зауважимо, що 𝐻𝐹 ⟂ 𝐴𝐹 і Δ𝐴𝐹𝐻 = Δ𝐶𝐻𝐵 за гіпотенузою і гострим кутом:
𝐴𝐻 = 𝐶𝐵 і ∠𝐹𝐴𝐻 = ∠𝐻𝐶𝐵, як кути з перпендикулярними сторонами. З
рівності цих трикутників випливає рівність відповідних сторін, тобто 𝐻𝐹 =
𝐻𝐵. Це означає, що трикутник 𝐵𝐻𝐹 — рівнобедрений. Тоді кути при його
основі рівні: ∠𝐻𝐵𝐹 = ∠𝐻𝐹𝐵. Оскільки 𝐻𝐹 ∥ 𝐵𝐾 , то ∠𝐻𝐵𝐹 = ∠𝐹𝐵𝐾 як
внутрішні різносторонні при паралельних, що перетнуті третьою прямою.
Отже, ∠𝐻𝐵𝐹 = ∠𝐻𝐹𝐵 = ∠𝐾𝐹𝐵, що і треба було довести.
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10–11 КЛАСИ

1. (5 балів) Медіана трикутника утворює кути 30∘
та 45∘ зі сторонами, між якими вона проведена. Зна-
йдіть відношення цих сторін.

30∘ 45∘

𝐴

𝐵 𝐶𝑀

Розв’язання. Нехай 𝐵𝑀 = 𝐶𝑀 = 𝑚. За теоремою синусів у трикутниках
𝐴𝐵𝑀 і 𝐴𝐶𝑀:

𝐵𝑀
sin30∘ =

𝐴𝐵
sin∠𝐴𝑀𝐵 ,

𝐶𝑀
sin45∘ =

𝐴𝐶
sin∠𝐴𝑀𝐶 .

Оскільки 𝐵𝑀 = 𝐶𝑀 і sin∠𝐴𝑀𝐵 = sin∠𝐴𝑀𝐶 (суміжні кути), то 𝐴𝐵 ⋅sin30∘ =
𝐴𝐶 ⋅ sin45∘, звідки

𝐴𝐵
𝐴𝐶 =

sin45∘
sin30∘ =

√2/2
1/2 = 2.

Відповідь. 𝐴𝐵 ∶ 𝐴𝐶 = √2 ∶ 1.

2. (5 балів) Відомо, що довжини сторін трикутника 𝐴𝐵𝐶 (𝐵𝐶 = 𝑎, 𝐴𝐶 = 𝑏,
𝐴𝐵 = 𝑐) задовольняють співвідношення

𝑎
𝑏 + 𝑐 +

𝑏
𝑎 + 𝑐 = 1.

Знайдіть величину кута 𝐶 трикутника 𝐴𝐵𝐶 .
Розв’язання. Виконаємо рівносильні перетворення:

𝑎
𝑏 + 𝑐 +

𝑏
𝑎 + 𝑐 = 1;

𝑎(𝑎 + 𝑐) + 𝑏(𝑏 + 𝑐)
(𝑏 + 𝑐)(𝑎 + 𝑐) = 1;

𝑎2 + 𝑎𝑐 + 𝑏2 + 𝑏𝑐 = 𝑏𝑎 + 𝑏𝑐 + 𝑐𝑎 + 𝑐2;
𝑎2 + 𝑏2 − 𝑎𝑏 = 𝑐2.

За теоремою косинусів:

𝑐2 = 𝑎2 + 𝑏2 − 2𝑎𝑏 cos∠𝐶.

Тоді 2 cos∠𝐶 = 1, звідки cos∠𝐶 = 1
2, ∠𝐶 = 60∘.

Відповідь. 60∘.
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3. (7 балів) Бісектриса кута 𝐴 трикутника 𝐴𝐵𝐶 перетинає його описане
коло в точці𝑊 (при продовженні). Точка𝐾 на стороні 𝐴𝐶 така, що𝑊𝐾 ∥ 𝐴𝐵.
Відрізок 𝑊𝐾 перетинає 𝐵𝐶 в точці 𝑁 . Доведіть, що 𝐴𝑊 є дотичною до кола,
описаного навколо трикутника 𝐶𝑁𝑊 .

(Сергій Яковлєв)

Розв’язання.

𝐴

𝐵 𝐶

𝑊

𝐾
𝑁

З’єднаємо точки 𝐶 і 𝑊 .

∠𝐵𝐴𝑊 = ∠𝐵𝐶𝑊 =
∠𝐴
2

як вписані, що спираються на одну дугу.

∠𝐴𝐵𝑊 = ∠𝐴𝑊𝐾 =
∠𝐴
2

як внутрішні різносторонні при перетині паралель-
них прямих 𝐾𝑊 і 𝐴𝐵 січною 𝐴𝑊 .

Оскільки∠𝐴𝑊𝐾 = ∠𝑁𝐶𝑊 , то кут між прямою
𝐴𝑊 хордою 𝑁𝑊 дорівнює половині градусної міри
дуги 𝑁𝑊 , а це і означає, що 𝐴𝑊 — дотична до опи-

саного кола трикутника 𝐶𝑁𝑊 , що і потрібно було довести.

4. (7 балів) Відомо, що переріз правильної трикутної
піраміди площиною— це ромб зі стороною 𝑎. Знайдіть
площу цього перерізу.

𝑆

𝐴 𝐵

𝐶

𝐾 𝐿

𝑀𝑁

Розв’язання. Розглянемо правильну трикутну піраміду 𝑆𝐴𝐵𝐶 , її основа —
правильний трикутник 𝐴𝐵𝐶 , 𝑆𝐴, 𝑆𝐵, 𝑆𝐶 — її бічні ребра. Нехай 𝐾𝐿𝑀𝑁 —
ромб, який є перерізом піраміди площиною.

𝑆

𝐴 𝐵

𝐶

𝑃

Оскільки 𝐾𝐿 ∥ 𝑀𝑁 то площини (𝑆𝐴𝐵) і (𝐴𝐵𝐶) пе-
ретинаються по прямій 𝐴𝐵, яка паралельна цим па-
ралельним прямим. Аналогічно доводиться паралель-
ність прямих 𝑀𝐿 ∥ 𝐾𝑁 ∥ 𝑆𝐶 .

Використаємо той факт, що у правильній трикутній
піраміді 𝑆𝐴𝐵𝐶 : 𝐴𝐵 ⟂ 𝑆𝐶 . Справді, розглянемо площи-
ну (𝑆𝑃𝐶), де 𝑃 — середина 𝐴𝐵. Оскільки трикутник
𝐴𝑆𝐵 рівнобедрений, то 𝐴𝐵 ⟂ 𝑆𝑃. Також 𝐴𝐵 ⟂ 𝐶𝑃,
оскільки трикутник 𝐴𝐵𝐶 рівносторонній. Тоді 𝐴𝐵 ⟂
(𝑆𝑃𝐶), а тому 𝐴𝐵 ⟂ 𝑆𝐶 .

6



IX Олімпіада геометричної творчості імені В. А. Ясінського (2026)

Оскільки 𝐴𝐵 ⟂ 𝑆𝐶 , то і𝐾𝐿 ⟂ 𝑀𝐿, а тому ромб 𝐾𝐿𝑀𝑁 —квадрат. Оскільки
його сторона дорівнює 𝑎, то його площа дорівнює 𝑎2.

Відповідь. 𝑎2.

5. (9 балів) На стороні 𝐴𝐶 трикутника 𝐴𝐵𝐶
знайшлися точки 𝐾 і 𝐿 такі, що 𝐿 – середина 𝐴𝐾
і 𝐵𝐾 — бісектриса кута 𝐿𝐵𝐶 . Крім цього, відомо,
що 𝐵𝐶 = 2𝐵𝐿. Доведіть, що 𝐾𝐶 = 𝐴𝐵.

𝐵

𝐴 𝐶𝐾𝐿

Розв’язання. Нехай 𝑃 — середина 𝐵𝐶 .

𝐵

𝑃

𝐴 𝐶𝐾𝐿

Тоді 𝐵𝑃 = 𝑃𝐶 = 𝐵𝐿 і трикутники 𝐵𝐾𝐿 і
𝐵𝐾𝑃 рівні за двома сторонами і кутом між
ними. З рівності цих трикутників випливає,
що 𝐾𝑃 = 𝑃𝐿 = 𝐿𝐴 і ∠𝐵𝐿𝐾 = ∠𝐵𝑃𝐾 . Із остан-
ньої рівності випливає, що ∠𝐵𝐿𝐴 = ∠𝐶𝑃𝐾
(як зовнішні до рівних кутів). Тоді трикутни-
ки 𝐴𝐵𝐿 і 𝐾𝐶𝑃 рівні за двома сторонами і ку-
том між ними. Отже, 𝐴𝐵 = 𝐾𝐶 , що і треба

було довести.

6. (9 балів) В трикутнику 𝐴𝐵𝐶 з кутом при вершині 𝐵, рівним 60∘, про-
ведено бісектрису 𝐶𝐿. Нехай 𝐼 — центр вписаного кола трикутника 𝐴𝐵𝐶 .
Описане коло трикутника 𝐴𝐿𝐼 перетинає сторону 𝐴𝐶 в точці 𝐷. Доведіть,
що точки 𝐵, 𝐿, 𝐷 і 𝐶 лежать на одному колі.
Розв’язання. Оскільки 𝐼 —центр вписаного кола трикутника 𝐴𝐵𝐶 , то пря-

мі 𝐴𝐼 і 𝐶𝐼 — бісектриси кутів 𝐵𝐴𝐶 і 𝐵𝐶𝐴. Тому

∠𝐼𝐴𝐶 + ∠𝐼𝐶𝐴 =
1
2∠𝐵𝐴𝐶 +

1
2∠𝐵𝐶𝐴 =

1
2(180

∘ − ∠𝐴𝐵𝐶) = 60∘.

𝐴

𝐵 𝐶

𝐼
𝐿

𝐷

60∘

Отже, ∠𝐿𝐼𝐴 = 60∘ як зовнішній кут три-
кутника 𝐴𝐼𝐶 . Оскільки точки 𝐴, 𝐿, 𝐼 , 𝐷 ле-
жать на одному колі, то ∠𝐿𝐷𝐴 = ∠𝐿𝐼𝐴 =
60∘ (як вписані кути, що спираються на
одну і ту саму дугу). Звідки ∠𝐶𝐷𝐿 = 120∘
(як суміжний кут до кута 𝐿𝐷𝐴). Таким чи-
ном, ∠𝐿𝐵𝐶 + ∠𝐿𝐷𝐶 = 60∘ + 120∘ = 180∘,
тобто чотирикутник 𝐵𝐿𝐷𝐶 — вписаний,
що і треба було довести.
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